
Az új esztend½ot � 2011-et � a következ½o harmonikus azonossággal köszöntöm:
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Összesen 2011 darab tört van a fenti képletben; bármely 2010 darab tört egyértel-
m½uen meghatározza az utolsót. A fels½o összegben a második, harmadik, ...,
utolsó el½otti tört mindegyike a törtet közrefogó két szomszéd tört harmonikus
közepe. Az alsó összegben a tagok között találjuk a 6, 28 és 496 tökéletes számok
reciprokait éppúgy, mint a Bibliából ismert 153 és 276 számok reciprokait. Látni
való, hogy a fels½o illetve az alsó összegben a k-adik tag
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Állítom, hogy n = 1; 2; : : : esetén
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Az eredeti azonosság ez utóbbinak a speciális esete n = 1006 esetén. Az n-re
vonatkozó azonosságot teljes indukcióval bizonyítom. Az n = 1 eset rendben
van, hiszen
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Ha egy �x n-r½ol (n + 1)-re térünk át, akkor a bizonyítandó állítás bal oldala
ennyivel növekszik:
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A jobb oldal növekedése:
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Ezzzel a bizonyítás teljes.

Megjegyzés: Az eredeti azonosság mindkét oldalán szerepel ez a 6 darab tört:
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Ezek közül az els½o 5 darab harmonikus közepe:
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Ez a tört is szerepel az eredeti fels½o összegben. A 6 darab közös tört az alsó
összegben egyébként közvetlenül egymás mellett található. A fenti bizonyítás
alapján látható, hogy
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Érdekes, hogy itt a lenti összegben a másodiktól az utolsó el½ottiig mindegyik
tag az ½ot közrefogó tagok harmonikus közepének a minuszegyszerese! Az utolsó
tagot az összeg elejére írva ezt kapjuk:
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El½obukkant tehát a Bibliából szintén ismert 666 is. Érdekesség, hogy az utolsó
5 tört harmonikus közepe éppen
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